Voorbeeldoplossing analytische meetkunde (reeks A)

1. Gegeven zijn de punten A(—7,2) en B(—l,lO). De middelloodlijn van [AB] snijdt de x-as en y -as respectievelijk

in P en Q. Bereken de lengte |PQ|

Midden M( 72 1,2-;1()} ( 46) en m,, =

10-2 zicm, ~ -3 pus l(—)y:—g(x+4)+6.
7 3 4 4

-1+

Eenvoudiger geschreven is dit: / <> 3x+4y—12 =0. Deze rechte snijdt de assen in P(4,0) en Q(0,3).
Zo vind je dat: |PQ| =4 +3 =5.

2. Gegeven zijn de punten A(—1,2), B(3,4), C(7,1) en D(—l,—3).

e Bewijsdat - ABCD een trapezium is.

4-2 1 1 1
== enm :L?):— :>mAB=mCDc>AB//CD

m =
341 2 L7412

e Bereken de oppervlakte van dit trapezium.

AB > =2 (x+1)42 (6> x-2y+5=0) en |4B] = [(3+1) +(4-2) =20 =245

[7-2.1+9 21+5|

VIZ 422

(CD|=(-3=1)’ +(~1=7)" =+/80 =45 enhoogte h=d(C, 4B) =

(4f+2f) 10 5@%%

S ABCD = > =30

3. Gegeven zijn de cirkels ¢, <> x> +)* +2x—y—5=0 enc, <> x* + )’ —10x +8y +16=0.

e Bepaal het (enige) snijpunt van deze twee cirkels.
4y +2x-y-5=0 |1 +37+2x-y-5=0 * [x=1
x2 y2 X—y - X" +y xX=y PN x
x +y —-10x+8y+16=0|- 12x-9y-21=0 y=ox—=
2
*:x2+(ix—zj +2x—(ﬂx—zj—5=0® +Ex2—5—6 +£+2x—ix+z—5=0
3 3 3 3 9 9 9 3 3

©§x2—2x+§=0©x=1
9 9 9

Er is maar één snijpunt, nameliij(l,—l).
e Bepaal de middelpunten en de stralen van deze beide cirkels en leid hieruit af dat de beide cirkels elkaar

uitwendig raken.
1Y 25 1 5
X+ 42x—y-5=0& (x+1) +| y—=| === ,dus M| -1,— | enr; =—.
4 4 () +v=3) =3 2) Mo

x2+y2—10x+8y+1620©(x—5)2+(y+4)2 =25,dus M,(5,-4) enr, =5.

2
Dus|M1M2|=\/(5—(—1))2+(—4—lj =\/36+§= £=£=1f1+rz, dus de cirkels raken mekaar wel
2 4 4 2

degelijk uitwendig.



4. Gegeven is de driehoek AABC met A(S, —5), B(—7,3) en C(—4,4) .
Bewijs dat punt P(—3,2) op een bissectrice van hoek l;él?f ligt.

Dan moet d(P, AB) = d(P,AC).

Je kan berekenen dat AB <> y = 37+58(x—8)—5 of nog AB(—)yz—%x—% (= AB < 8x+15y+11=0)
4+5 3
endat AC <> y= 8(x—8)—5 of nog AC(—)y=—2x+l(:>AC(—>3x+4y—4=0)
8.(=3)+15.2+11 17 3.(-3)+42-4 5
Dus d(P,AB)= =—=1end(P,AC)= ==—=1a0
(7. 45) 82 +152 17 ( ) V3447 3



Voorbeeldoplossing analytische meetkunde (reeks B)

1. Gegeven zijn de punten A(—2,7) en B(—lO,l). De middelloodlijn van [AB] snijdt de x-as en y -as respectievelijk
in P en Q. Bereken de lengte |PQ|

_ €1
—2-10 7;IJ (64)en m,, = 1-7 :%@mlz—g.Dusl(—)y:—%(x+6)+4.

Midden M
( -10+2

Eenvoudiger geschreven is dit: / <> 4x+3y+12 = 0. Deze rechte snijdt de assen in P(—3,0) en Q(O, —4) .
Zo vind je dat: |PQ| =3 +4> =5.

2. Gegeven zijn de punten A(—2,2), B(2,4), C(6,l) en D(—2,—3).

e Bewijsdat - ABCD een trapezium is.

4 2 l 1+3 1
m,p = 2+2 2 mCD:m:E SmAB=mCD<:>AB//CD

e Bereken de oppervlakte van dit trapezium.

AB(—)y:%(x+2)+2 (¢>x-2y+6=0) en |AB|=\/(2+2)2+(4—2)2 =20=25

_l6-2.1+¢ 21+6|

(CD|=J(-3=1)’ +(=2—6)’ =</80=44/5 enhoogte 1 =d (C, AB) = N
(w52) g g

S ABCD = > > =30

3. Gegeven zijn de cirkels ¢, <> x* + 1> +6x—y+3=0enc, <> x* +y" —6x-10y+9=0.
e Bepaal het (enige) snijpunt van deze twee cirkels.

X +y +6x—y+3=0 |1 ¥+ +6x—y+3=0 . {x=—1
2, 2 A =

31, 3001 9 , 3 1 9
il ——y+—| +y +6|——y+ +3=0& ——y+—+y ——y+3-y+3=0
( 4y Zj y ( 4y 2} y 16)’ 4y 4 v 2)’ y

25 . 25 25
= — +—=0& 2
1670 477 r=

Er is maar één snijpunt, nameliij(—l,2) .

e Bepaal de middelpunten en de stralen van deze beide cirkels en leid hieruit af dat de beide cirkels elkaar
uitwendig raken.

2
x2+y2+6x—y+3=0®(x+3)2+(y—%J :ZTf,dus M(—3,%J enr :%

43P —6x—10y+9=0< (x-3) +(y-5)" =25,dus M, (3,5) enr =5.

2
Dus|M1M2| = \/(3—(—3))2 +(5 —lj = \/36+§ = g = 5 =1 +1,, dus de cirkels raken mekaar wel degelijk
2 4 4 2

uitwendig.



4. Gegevenis AABC met A(—8,—5), B(7,3) en C(4,4).
Bewijs dat punt P(3,2) op een bissectrice van hoek l;él?f ligt.
Dan moet d(P, AB) = d(P, AC).

Je kan berekenen dat AB(—)yz%(x+8)—5 of nog AB(—)yzix—H (= AB < 8x—-15y—-11=0)
+

15 15

endat AC <> y= i+2(x+8)—5 of nog AC(—)yz%x+l (= AC < 3x—-4y+4=0)
+

Dus d(P,AB)=w=1—7=1 en d(P,AC)=w=§=1 O

s 17 NP



