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Limieten van functies

Bereken de volgende limieten:

a) * lim (3x+x4—2x2) ib) *lim(2x2—x+l)
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P _6x? . 4x+1
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Bereken de volgende limieten:
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Bepaal de asymptoten van volgende functies:

Vit +1-+2x

X—X

b) * % f(x)=vx’+6x+3+x-2
c) ***f(x)=\3/8x3 —~12x% +1-2x

V3x+10+2x+2
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e) ** lim (m—m)

X—>—0

* % Leerlingen denken soms ten onrechte dat de grafiek van een functie een asymptoot nooit kan snijden.

Toon aan dat dit onjuist is door de snijpunten te bereken van de grafiek van f(x)=

horizontale asymptoot.

I =xr+1

X

met haar

*kk Als ge RE en b,c e R, dan heeft de functie f(x) =va’x* +bx+c—ax altijd een horizontale en een

schuine asymptoot. Bepaal hun vergelijking.
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Gegeven is de functie f(x) =

a) * Bepaal het domein van deze functie.

b) * % Bepaal de nulpunten van deze functie.

c) * % De grafiek van deze functie heeft drie verschillende asymptoten. Bepaal hun vergelijking.



* % Bewijs dat elke veelterm van oneven graad minstens één nulpunt heeft.

2
* % Bespreek de continuiteit van de functie f(x) = { > IJ
X+

De functie f(x) =2> —4x*> =7 heeft een nulpunt in het interval [O, 4] .

a) * Bewijs dit met behulp van de stelling van Bolzano.

b) % % Bereken het nulpunt met het algoritme van Bolzano (startend met a =0 en b=4).

Veel succes!



Antwoorden (moeilijkheidsgraad * : eenvoudiq, * * : gemiddeld, % * % : lastig, * * * % : erg moeilijk)

a)+0 b)29 ¢)3 d)-19/4 e)4 f) LL=—0 en RL=+0 g) -9/4

a) —1/2 b) —11/100 ¢) 1/6 d) —16/33 e) 0

a) VA:x=0enHA: y=1lals x >+
b) HA:y=-5alsx—>—-0enSA.: y=2x+1als x >+

c) HA:y=-lals x >t

De snijpunten zijn A(—l,l) en B(l,l).

b b
SA:y=-2ax—— als x >-00 en HA.: y=— als x > +©
2a 2a

a) dom [ =R\ {1}
b) (—1,0) en (0,0)

c) v<> x =1 iseen verticale asymptoot

h <> y =—1is een horizontale asymptoot

s <> ¥y =4x+35 is een schuine asymptoot

Tip: bekijk het gedrag op +00 en —oo en gebruik de stelling van Bolzano.

De functie is overal continu, behalve:
e In O is ze discontinu
e In 1is ze enkel linkscontinu

e |n —1 is ze enkel rechtscontinu

a) Ga na dat de stelling voldoet aan alle voorwaarden van de stelling van Bolzano in dat interval.

b) Het nulpunt vind je bij de derde stap en is gelijk aan 2,5.




