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2. Op de grafiek zie je dat de functie    22 sin cosf x x x    positief is in het interval 
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. Bereken in dat interval de oppervlakte onder de kromme. 
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3. Je ziet de grafiek getekend van de kromme 
2 2 4y x x  K � .  

Bereken de oppervlakte van het gebied dat deze kromme omsluit.  

De kromme bestaat uit twee functies: 
21y x x   en 

21y x x   .  

De oppervlakte kan berekend worden door vier keer de in rood aangeduide 

oppervlakte 1S  te berekenen. We vinden:  
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4. Bereken de volgende onbepaalde integralen (partiële integratie is aangewezen):  

a) 
1 2

2 2 2 2

2

Bgsin 2
Bgsin 2 Bgsin 2 4 Bgsin 2 Bgsin 2 1 4 2 ...

1 4

x x
x dx x x dx x x x x dx

x


         


    

1) 
2

2

4Bgsin 2
Bgsin 2 en

1 4

x
u x du dx dv dx v x

x
     


 

2) 
*

2

2 2 2

2 1
Bgsin 2 en 1 4

41 4 1 4 1 4

x dx x dx
u x du dx dv v x

x x x
       

  
  

 *: 
21 4 8x t x dx dt     , zodat 

2

2

1 1 1
1 4

8 8 1 2 41 4

x dx dt t
x

tx
       


   

2 2... Bgsin 2 Bgsin 2 1 4 2x x x x x C        

b)      
1

2 21 sin 1 cos 2 1 cos ...x x x dx x x x x x dx          

1)  2
1 2 1 en sin cosu x x du x dx dv x dx v x           

       
2

2 2... 1 cos 2 1 sin 2sin 1 cos 2 1 sin 2cos ...x x x x x x dx x x x x x x C                

2) 2 1 2 en cos sinu x du dx dv x dx v x        

   2... 1 cos 2 1 sinx x x x x C        



c) 

2 2 21 2

2

1 1
Bgtan Bgtan Bgtan Bgtan

2 2 1 2 2 2

x x x x
x x dx x dx x x C

x
         

   

1) 

2

2
Bgtan en

1 2

dx x
u x du dv x dx v

x
     


 

2) 

2 2

2 2 2
Bgtan

1 1

1 1

1

x x dx
dx dx dx x x C

x x x
     



 


     

d) 
1 2

sin cos cos cos sin sinx x x x x xI e x dx e x e x dx e x e x e x dx                

1) en sin cosx xu e du e dx dv x dx v x          

2) en cos sinx xu e du e dx dv x dx v x         

1 1
2 cos sin cos sin

2 2

x x x xI e x e x C I e x e x C              

e)      
21 2

2 2 2

2
ln 4 ln 4 2 ln 4 2 4Bgtan

4 2

x x
x dx x x dx x x x C

x
          

   

1)  2 2

2
ln 4 en

4

x dx
u x du dv dx v x

x
      


 

2) 

2 2

2 2 2
4 2Bgtan

4 4

4 4

4 2

x x dx x
dx dx dx x C

x x x
    

 
 


     

f)      
1 2

sin 3 sin 2 2 2cos 1 sin cos 1 1 2 ...x x t t te x dx e x x dx t e dt t e te dt            

1) stel sin cost x dt x dx    3) en t tu t du dt dv e dt v e       

2) 
21 2 en t tu t du t dt dv e dt v e          

     
3

2 2 sin 2... 1 2 2 1 2 2 sin 2sin 1t t t t t t xt e te e dt C t e te e C e x x C                

5. Een fiets rijdt lek op tijdstip 0t  . De snelheid waarmee de fietsband 
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6. Bereken de volgende onbepaalde integralen:  
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7. Je ziet de grafiek getekend van de kromme 
2 4 6y x x  K � .  

Bereken de oppervlakte van het gebied dat deze kromme omsluit.  

De kromme bestaat uit twee functies: 
2 21y x x   en 

2 21y x x   .  

Deze functies hebben als domein  1,1 .  

De oppervlakte kan berekend worden door vier keer de in rood aangeduide oppervlakte 

1S  te berekenen.  
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